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(1) S(x) ≡ log(x) + 1
x − 1 (x > 0) とおくと，

S(x) ≥ 0, S(x) = 0 ⇔ x = 1

∫
p1(x)S

(
p1(x)
p2(x)

)
dx =

∫
p1(x)

(
log

(
p1(x)
p2(x)

)
+

p2(x)
p1(x)

− 1
)

dx

=
∫

p1(x) log
(

p1(x)
p2(x)

)
dx +

∫
p2(x)dx −

∫
p1(x)dx

=
∫

p1(x) log
(

p1(x)
p2(x)

)
dx + 1 − 1

= K(p1||p2)

p1(x) ≥ 0，S(x) ≥ 0なので，K(p1||p2) ≥ 0．

(2) ⇐は明らか．⇒を示す．
先ほどの式より，

∫
p1(x)S

(
p1(x)
p2(x)

)
dx = K(p1||p2) = 0

∫
p1(x)dx = 1 と p1(x) ≥ 0 より，任意の xに対して S

(
p1(x)
p2(x)

)
= 0．

今，S(x) = 0 ⇔ x = 1 なので
p1(x)
p2(x)

= 1．
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