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モーメント母関数 

X :  確率変数 
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を X のモーメント（積率）母関数という 

X と Y のモーメント母関数が同じならば、 
X と Y は同じ分布 

再生性を証明する際に利用可能 



独立な確率変数の和 

YX , :  独立な確率変数 
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ガンマ分布の再生性 

)1,(aGaX～ )1,(bGaY～、 は独立 

)(
)( 1

a

e
xxf

x
a

X











 dxex

a
dxxfeeEtM xta

X

txtX

X

)1(1

)(

1
)()()(

xty )1(  で変数変換 
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同様にして 
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)1,( baGaZ ～ のモーメント母関数と同じ 

)1,( baGaYXZ  ～



カイ２乗分布の再生性 

過去問  2012-問２ 

カイ２乗分布はガンマ分布の特殊ケースなので 
再生性があるのは明らか 
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自由度 n  のカイ2乗分布 
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モーメント母関数から平均と分散 

モーメント母関数を k 回微分して 0 で評価 
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これを利用して 
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